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Teorema 1 (Parovitenko)

Sea Z un espacio compacto de peso menor o igual que @;.

Entonces existe una aplicacién continua suprayectiva N* — Z.
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Teorema de Parovic¢enko

Teorema 1 (Parovitenko)

Sea Z un espacio compacto de peso menor o igual que @;.

Entonces existe una aplicacién continua suprayectiva N* — Z.

@ BN = espacio de todos los ultrafiltros en N.

o N* = BN\ N = espacio de todos los ultrafiltros libres en N.
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Espacios de Parovi¢enko

Definicidon

Un espacio de Parovicenko es un espacio compacto X tal que:

@ es 0-dimensional;
@ no tiene puntos aislados;
© cada subconjunto ¥s no vacio de X tiene interior no vacio;

@ para cualesquiera U,V C X abiertos .%5 se cumple

unv=0 — UNnV=0.
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Espacios de Parovi¢enko

Definicidon

Un espacio de Parovicenko es un espacio compacto X tal que:
@ es 0-dimensional;
@ no tiene puntos aislados;
© cada subconjunto ¥s no vacio de X tiene interior no vacio;

@ para cualesquiera U,V C X abiertos .%5 se cumple

unv=0 — UNnV=0.

A

Proposicién 2

N* es un espacio de Parovi¢enko.

Teorema (Parovitenko; van Douwen-van Mill)

CH <= N* es el tnico espacio de Parovi¢enko de peso c.
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Teorema de Parovienko: versién general

Teorema 3 (Parovitenko)

Sea X un espacio de Parovi¢enko.
Sea Z un espacio compacto de peso menor o igual que @;.

Entonces existe una aplicacién continua suprayectiva X — Z.
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Demostracion - Paso 1

Lema 4
Sean X un espacio de Parovi¢enko, Y un espacio compacto metrizable y

f
X—Y
una aplicacién continua suprayectiva.

Sean F1,F>, C Y cerrados tales que FUF, =Y.

Entonces existe un cerrado-abierto W C X tal que
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Demostraciéon - Paso 2

Sea X un espacio de Parovi¢enko.

Sean Y] e Y, dos espacios compactos metrizables y
X 5y
Tg
Yo
dos aplicaciones continuas suprayectivas.

. . . . h
Entonces existe una aplicacién continua suprayectiva X — Y5 tal que
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Demostraciéon - Paso 3

Teorema 3 (Parovitenko)

Sean X un espacio de Parovitenko y Z un espacio compacto de peso menor o
igual que ;. Entonces existe una aplicacién continua suprayectiva X — Z.

Ideas finales de la prueba




Teorema de Parovitenko
0o0000e

Demostraciéon - Paso 3

Teorema 3 (Parovitenko)

Sean X un espacio de Parovitenko y Z un espacio compacto de peso menor o
igual que ;. Entonces existe una aplicacién continua suprayectiva X — Z.

Ideas finales de la prueba

0 ZC o — e R (escribimos J = [0,1])
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Demostraciéon - Paso 3

Teorema 3 (Parovitenko)

Sean X un espacio de Parovitenko y Z un espacio compacto de peso menor o
igual que ;. Entonces existe una aplicacién continua suprayectiva X — Z.

Ideas finales de la prueba

0 ZC o — e R (escribimos J = [0,1])

@ Zy = Ppa,,a(Z) es metrizable Vo < ;.
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Demostraciéon - Paso 3

Teorema 3 (Parovitenko)

Sean X un espacio de Parovitenko y Z un espacio compacto de peso menor o
igual que ;. Entonces existe una aplicacién continua suprayectiva X — Z.

Ideas finales de la prueba

0 ZC o — e R (escribimos J = [0,1])

@ Zy = Ppa,,a(Z) es metrizable Vo < ;.

. f, . .
@ Existen X —% Z, continuas suprayectivas tales que

paﬁofa:fﬁ VB <a< .
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Demostraciéon - Paso 3

Teorema 3 (Parovitenko)

Sean X un espacio de Parovitenko y Z un espacio compacto de peso menor o
igual que ;. Entonces existe una aplicacién continua suprayectiva X — Z.

Ideas finales de la prueba

0 ZC o — e R (escribimos J = [0,1])

@ Zy = Ppa,,a(Z) es metrizable Vo < ;.

. f, . .
@ Existen X —% Z, continuas suprayectivas tales que

paﬁofa:fﬁ VB <a< .

. f . .
@ Existe X — Z continua suprayectiva tal que

Poja0f ="fo Vo < ;.
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o-algebras en C(K)

Dado un espacio compacto K, tenemos distintas o-dlgebras en C(K):
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Ba(Gy(K)) < Bo(Gy(K))

N N
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» Ba(C,(K)) esta generada por {6 :t € K}.
» Ba(C,,(K)) estd generada por C(K)*.
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o-algebras en C(K)

Dado un espacio compacto K, tenemos distintas o-dlgebras en C(K):

Ba(Go(K)) € Bo(Gy(K))

N N
Ba(Cu(K)) C Bo(Cy(K))
N
Bo(C(K))

» Ba(C,(K)) esta generada por {6 :t € K}.
» Ba(C,,(K)) estd generada por C(K)*.

@ Todas estas o-algebras coinciden si K es metrizable.

@ Bo(C,(K)) =Bo(C(K)) si K es de Valdivia.
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Condicién suficiente para Ba(Cp(K)) = Bo(C,(K))

Sea K un espacio compacto con la siguiente propiedad:

(%) Para cada n€ N y cada cerrado F C K" existe una sucesion
decreciente (Fy,) de cerrados separables de K" tal que

F = Fw

Entonces Ba(C,(K)) =Bo(Cy(K)).
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{0,1}®1 tiene la propiedad (x)

Proposicion 7
Para cada cerrado F C {0,1}* existe una sucesién decreciente
(Fm) de cerrados separables de {0,1}** tal que F =) Fp,.




Medibilidad en C(K)
000000

{0,1}®1 tiene la propiedad (x)

Proposicion 7

Para cada cerrado F C {0,1}* existe una sucesién decreciente
(Fm) de cerrados separables de {0,1}** tal que F =) Fp,.

Idea de la prueba

@ Existe N* £ {0,1}“ continua tal que g(N*) = F (Parovitenko).
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{0,1}®1 tiene la propiedad (x)

Proposicion 7

Para cada cerrado F C {0,1}* existe una sucesién decreciente
(Fm) de cerrados separables de {0,1}** tal que F =) Fp,.

Idea de la prueba

@ Existe N* £ {0,1}“ continua tal que g(N*) = F (Parovitenko).

@ Fijamos una extensién continua BN £, {0,1}*1 de g.

© Los conjuntos

cumplen las propiedades requeridas.
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Aplicacién

Teorema 8 (Avilés-Plebanek-R.)

Ba(Cp({0,1})) =Bo(C({0,1}))
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Aplicacién

Teorema 8 (Avilés-Plebanek-R.)

Ba(Cp({0,1})) =Bo(C({0,1}))

Corolario (Fremlin)

Ba(¢*(e1), w) = Bo(¢'(a1))
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Generalizacidn

Definicién
Un cardinal x se dice de Kunen si Z(k x k) = Z(k) ® Z(k).
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Generalizacidn

Definicién
Un cardinal x se dice de Kunen si Z(k x k) = Z(k) ® Z(k).

@ Cualquier cardinal de Kunen es menor o igual que c.

@ ; es un cardinal de Kunen.

Teorema 9 (Avilés-Plebanek-R.)

Un cardinal k es de Kunen si y sélo si

Ba(C,({0,1}*)) =Bo(C({0,1}*)).

Corolario (Fremlin)

Un cardinal x es de Kunen si y sélo si

Ba(/!(k),w) = Bo(¢!(x)).
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